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摘 ， 要 :，F.Smarandache LCM 画 数 SZ(o) 定 义 为 使 得 7[12,3,………, 大 ] 整除 12,3,……, 大 的 最 小 公 倍 数 的 最 小 正 整数 矿 . 


主要 利用 SL(m) 的 性 质 及 Mangoldt 西数 A(7) 的 定义 研究 了 A(7) :.SL(7) 的 均值 性 质 ,并 得 到 了 渐 近 公式 


和 A(DSrODJ)= 安立 是 
了 D XXX 


i 一 | 
12SX i=1 ] 
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1 预备 知识 


FSmarandache LCM 本 数 SL(z) 定 义 为 使 得 172,3……, 丰 整除 12,3,…, 大 的 最 小 公 倍 数 的 最 小 正 整 数 大 见 
[例如 SLCD =1,SLC)=2,SLG)=3，SL(0D =4，SL(5)=5，SL(6)=3，SL(7D)=7，SL(8B) =8， 
9L(9)=9，SLdL0)=5，SLdD =11，SLd2)=4，S%Ld3)=13… 由 So 的 定义 我 们 容易 推出 如 果 
1 = D2D2 …D42 是 7 的 标准 分 解 式 ,那么 

SZUD) =max{P } ， O) 

许多 学 者 对 .SL(z) 的 初等 性 质 进 行 了 研究 ,并 取得 了 许多 具有 一 定 意义 的 研究 成 果 . 例 如 文 [2] 当 刀 是 一 个 素 

数 是 ， 


SLUDJ) =sLLD)= SUD). (2) 
其 中 S(2) = min{7zza : 串 ma， 1 EN} 文 [3] 中 解决 了 下 面 的 问题 
9ZL(O) = (CO 二 12 (3) 


并 证 明了 下 面 的 结论 : 

任何 满足 上 式 的 整数 都 可 表示 成 有 =12 或 = 2 D2 …D2D 其 中 Di,P,,D3……D,D 是 不 同 的 素数 且 
2 223 2, 是 满足 > 六 (= 二 2,…) 的 正 整数 . [4] 利 用 SL(z) 的 定义 和 性 质 研 究 了 FSmrandache 本 数 
SZL(n) 与 除数 本 数 的 混合 均值 . 
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本 文 的 在 上 述 研究 成 果 的 基础 之 上 利用 初等 的 方法 对 3ZL(z) 和 人 A(zm) 进行 了 研究 , 得 到 一 个 很 好 的 渐 近 公 
式 ,也 就 是 下 面 的 定理 . 
定理 : 对 任意 大 于 1 的 实数 x, 大 于 2 的 整数 上 ， 有 渐 近 公式 : 
大 2 
> A(D)SL(OD) = 2 


基 
和 X 
2 T In In xX 


C(G 一 一 )， 


其 中 ciG=12.3… ., 介 为 可 计算 的 常数 c = 了, 且 
人 (m 门 = In P， 若 n = D",D 为 素数 ,w >1， 
0， 其 他 情况 . 


2 定理 的 证 明 


在 这 一 部 分 将 使 用 初等 的 方法 给 出 定理 的 证 明 .在 和 式 》'A(z)SL()) 中 将 区 间 已 ，x] 分 成 三 个 集合 4 ， 


下 和 C, 其 中 4={2:2=P2c<xzl， 5B={2:pqg= 刀 P 关上 半 六 二 天 攻 全 二 入 
C= 亿 := PaD2…Dpx ;1E[L 如 } 利 用 A(m) 的 定义 下 ,x| 的 分 法 及 SLC( 站 的 性 质 知 : 
> AUD)SL(OD) = 》A(UD)SLOD)+ >》 AUD)SLODJ)+ > A 人 (SLCD) (4) 


7ISX | 7E 及 1EC 


当 ze 4 时 SL(= 了 ,AGOD)=lnzp 所 以 
> AUD)SLOD) = >》P: npPp= 


1E4 PSX 


xln xz(Oo) 一 上 (nt+Dz(Ddt= 


守 有 2 neHDI2 +OGT 


4 cx 2 
RE 
当 m < 时 ,因为 pg = 用 9 尖 1 并 且 P > V 即 疡 > 9 利用 A(7z) 本 数 的 定义 知 A(z) = 0， 从 而 
> A(D)SLOD = 0; (6) 


7E 甩 
当 z EC 时 ,此 时 C 包 括 以 下 两 种 情况 , = ZD2 ……D2% 是 妈 的 标准 分 解 式 , 则 
22=DPPp2pDZ1>2 (2)71=D ,wxw>2 所 以 当 2=DPPD2 Dr>2 时 A(z)=0; 当 
1=D",w>2 时 A(D)=Inp,SL(o)= PP 7 所 以 


> A(D)SL(D) 2 In P, = 2 InP，. (7) 
1EC 2<C<lnx 
估计 集合 C 中 的 误差 项 
3 已 也 上 忆 ，<< 六 2 上 忆 ，<< 二 << Xlnx . (8) 
2<w<lnx 2<w<lnx 


， <xa ， 5 
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大 C 2 


结合 (4),(5)(6)(7)(8) 得 》 AUDSLOD) = 关 >》 一 一 +O( 一 一 ). 


AR 二 1]n 一 X ]n“ x 
这 样 就 完成 了 定理 的 证 明 . 
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The mean value on a composite fuction involving F.Smarandache LCM fuction 


ZHU Min 
(School of Compnuter and Information Technology, Shangqiu Normal College, Shangqiu 476000, PR.C.) 


Abstract: F.Smarandache LCM function SZ(D) is defined as the smallest positive integer 友 such that mL2,3， 5 大 ] . 
The main purpose of this paper is to use properties of SZ(2) and difinition of 人 (7) to study the main value formula of 


A(D SLCD at 半 A(DSLCOD)= 关 站-+OGT 
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